
Ïðèíöèï Äèðèõëå

1. Ó Ïåòè 28 îäíîêëàññíèêîâ. Ó íèõ ðàçëè÷íîå êîëè÷åñòâî äðóçåé â ýòîì

êëàññå. Ñêîëüêî äðóçåé ó Ïåòè?

2. Ñóùåñòâóåò ëè âûïóêëûé 400-óãîëüíèê, âñå óãëû êîòîðîãî âûðàæàþòñÿ

öåëûì ÷èñëîì ãðàäóñîâ?

3. Äàí íàáîð èç 1014 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, íå ïðåâûøàþùèõ 2025.
Äîêàæèòå, ÷òî îäíî èç íèõ ðàâíî ñóììå äâóõ äðóãèõ.

4. Äàíû 1014 íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, íå ïðåâûøàþùèõ 2025. Äîêàæèòå, ÷òî
îäíî èç íèõ äåëèòñÿ íà äðóãîå.

5. Ñóììà 100 íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, êàæäîå èç êîòîðûõ íå áîëüøå 100 ðàâ-

íà 200. Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü íåñêîëüêî ñ ñóììîé 100.

6. Øêîëüíèê â òå÷åíèå ãîäà êàæäûé äåíü ðåøàåò õîòÿ áû ïî îäíîé çàäà÷å.

Êàæäóþ íåäåëþ îí ðåøàåò íå áîëüøå 14 çàäà÷. Äîêàæèòå, ÷òî íàéä¼òñÿ

íåñêîëüêî ïîñëåäîâàòåëüíûõ äíåé, â êîòîðûå îí ðåøàåò ðîâíî 20 çàäà÷.

7. Äàíû 70 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, êàæäîå èç êîòîðûõ íå ïðåâîñõî-
äèò 200. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâà èç íèõ îòëè÷àþòñÿ íà 4, 5 èëè 9.

8. Â êîíå÷íîì ìíîæåñòâå M âûáðàëè 50 ïîäìíîæåñòâ, êàæäîå èç êîòîðûõ

ñîäåðæèò áîëüøå ïîëîâèíû ýëåìåíòîâ ìíîæåñòâàM . Äîêàæèòå, ÷òî ìîæ-

íî âûáðàòü íå áîëåå 5 ýëåìåíòîâ òàêèõ, ÷òî êàæäîå èç âûáðàííûõ ìíî-

æåñòâ ñîäåðæèò ïî êðàéíåé ìåðå îäèí èç âûáðàííûõ ýëåìåíòîâ.

9. Äàíî 51 ðàçëè÷íîå íàòóðàëüíîå ÷èñëî, ìåíüøåå 100. Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ
ìîæíî âûáðàòü 6 òàêèõ ÷èñåë, ÷òî íèêàêèå äâà èç âûáðàííûõ íå èìåþò

îäèíàêîâûõ öèôð íè â îäíîì ðàçðÿäå.

10. Â Öâåòî÷íîì ãîðîäå n ïëîùàäåé è m > n óëèö. Êàæäàÿ óëèöà ñîåäèíÿåò

äâå ïëîùàäè è íå ïðîõîäèò ÷åðåç äðóãèå ïëîùàäè. Êàæäàÿ óëèöà ìîæåò

íàçûâàòüñÿ ëèáî ñèíåé, ëèáî êðàñíîé. Êàæäûé äåíü ìýð ãîðîäà âûáèðàåò

îäíó ïëîùàäü è ïåðåèìåíîâûâàåò âñå âûõîäÿùèå èç íå¼ óëèöû. Äîêàæèòå,

÷òî óëèöû ìîæíî íàçâàòü òàê, ÷òî ìýð íèêîãäà íå ñìîæåò äîáèòüñÿ òîãî,

÷òîáû âñå óëèöû íàçûâàëèñü îäèíàêîâî.

11. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîé âûïóêëûé ìíîãîóãîëüíèê ìîæíî ðàçáèòü íåïåðå-

ñåêàþùèìèñÿ äèàãîíàëÿìè íà îñòðîóãîëüíûå òðåóãîëüíèêè íå áîëåå, ÷åì

îäíèì ñïîñîáîì.

12. Êàæäûé èç 7 ñåìèêëàññíèêîâ â âîñêðåñåíüå òðè ðàçà ïîäõîäèë ê êèîñêó ñ
ìîðîæåíûì. Èçâåñòíî, ÷òî êàæäûå äâîå èç íèõ âñòðåòèëèñü ó êèîñêà. Äî-

êàæèòå, ÷òî â íåêîòîðûé ìîìåíò îêîëî êèîñêà âñòðåòèëèñü îäíîâðåìåííî

òðîå èç íèõ.

13. Êàæäàÿ êëåòêà áåñêîíå÷íîãî ëèñòà êëåò÷àòîé áóìàãè îêðàøåíà â îäèí èç

äàííûõ 2025 öâåòîâ. Âåðíî ëè, ÷òî îáÿçàòåëüíî íàéäóòñÿ ÷åòûðå êëåòêè

îäíîãî öâåòà, ðàñïîëîæåííûå â âåðøèíàõ ïðÿìîóãîëüíèêà ñî ñòîðîíàìè,

ïàðàëëåëüíûìè ñòîðîíå îäíîé êëåòî÷êè?


